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Определение 1. Поверхность X, определённая над полем k, на-
зывается k-рациональной, если X бирационально эквивалентна P2

k.

Для определения является ли поверхность k-рациональной или
нет, важна следующая теорема:

Теорема 2 ([Isk96, Глава 4]). Минимальная рациональная по-
верхность X, определённая над совершенным полем k, является
k-рациональной тогда и только тогда, когда выполнены следую-
щие два условия:

(i) X(k) 6= ∅;
(ii) K2

X ≥ 5.

Мы обобщим предыдущую теорему на случай факторов поверх-
ностей.

Теорема 3. Если X — поверхность дель Пеццо степени d, X(k) —
всюду плотно, G ⊂ Aut(X), то X/G — k-рациональна для всех
случаев, кроме следующих:

(1) d = 4 G ∼= {1}, C2, C4, C2
2 ;

(2) d = 3, G ∼= {1}, C3;
(3) d = 2, G ∼= {1} C2, C3, C2

2 , C4, S3, D4, Q8;
(4) d = 1, G ∼= {1}, C2, C3, C6, где Cn — циклическая груп-

па порядка n, Dn — диэдральная группа порядка 2n, Sn —
симметрическая группа, Q8 — группа кватернионов.

Доказанный результат может быть существенно использован для
исследования группы Кремоны плоскости Cr(2,k) = Bir(P2

k).
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