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Àíàëèòè÷åñêàÿ ãåîìåòðèÿ ìîäóëåé êðèâûõ è ðàññëîåíèé

Ë.À. ÒÀÕÒÀÄÆßÍ

Â ëåêöèÿõ áóäóò ðàññìîòðåíû âîïðîñû, ñâÿçàííûå ñ êîìïëåêñíîé, ñèìïëåê-
òè÷åñêîé, ñïåêðàëüíîé è àëãåáðàè÷åñêîé ãåîìåòðèåé ïðîñòðàíñòâ ìîäóëåé àë-
ãåáðàè÷åñêèõ êðèâûõ è ñòàáèëüíûõ âåêòîðíûõ ðàññëîåíèé íàä êðèâîé. Ïðåä-
ïîëàãàåòñÿ, ÷òî ïåðâûå äâå ëåêöèè áóäóò äîñòóïíû ñòóäåíòàì ñòàðøèõ êóðñîâ
è àñïèðàíòàì. Ïðèìåðíûé ïëàí èçëîæåíèÿ ñëåäóþùèé.

Â ïåðâîé ëåêöèè ïðîñòðàíñòâà ìîäóëåé êðèâûõ è ðàññëîåíèé áóäóò ââåäå-
íû êàê ñ òî÷êè çðåíèÿ òåîðèè äåôîðìàöèè êîìïëåêñíûõ ñòðóêòóð Êîäàèðû-
Ñïåíñåðà, òàê è ïðè ïîìîùè èíòåðïðåòàöèè ìîäóëåé êðèâûõ êàê ïðîñòðàí-
ñòâà ðåøåíèé äâóõìåðíîé ãðàâèòàöèè, à ìîäóëåé ðàññëîåíèé � êàê ïðîñòðàí-
ñòâà ðåøåíèé äâóõìåðíîé êàëèáðîâî÷íîé òåîðèè. Ñâÿçü ýòèõ ïîäõîäîâ äàåò-
ñÿ òåîðåìîé î ôóêñîâîé óíèôîðìèçàöèè ðèìàíîâûõ ïîâåðõíîñòåé (ñì. [1, Ãë.
XIV])) è òåîðåìîé Íàðàñèìõàíà-Ñåøàäðè äëÿ ñòàáèëüíûõ âåêòîðíûõ ðàññëîå-
íèé [2, 3]. Òàêæå áóäåò ðàññêàçàíî î êîìïëåêñíîé ñòðóêòóðå íà ýòèõ ïðîñòðàí-
ñòâàõ, êýëåðîâûõ ìåòðèêàõ Âåéëÿ-Ïåòåðñîíà [4] è Íàðàñèìõàíà-Àòüè-Áîòòà
[5, 6], è î ñâÿçè ñ ñèìïëåêòè÷åñêîé ãåîìåòðèåé ìíîãîîáðàçèé õàðàêòåðîâ äëÿ
ãðóïï PSL(2,R) è U(n).

Âî âòîðîé ëåêöèè, ïðîäîëæàÿ îáçîð [7], ìû ââåäåì ïðîåêòèâíûå è àôôèí-
íûå ñòðóêòóðû íàä ïðîñòðàíñòâàìè ìîäóëåé è ðàññìîòðèì èõ ñâÿçü ñ ïðîáëå-
ìîé óíèôîðìèçàöèè ðèìàíîâûõ ïîâåðõíîñòåé1 [8, 9, 10]. Áóäåò òàêæå ðàññêàçà-
íî î ñâÿçè ïðîñòðàíñòâ ïðîåêòèâíûõ ñòðóêòóð ñ ñèìïëåêòè÷åñêîé ãåîìåòðèåé
ìíîãîîáðàçèé õàðàêòåðîâ äëÿ ãðóïï SL(2,C) è GL(n,C) è ñ ñèìïëåêòè÷åñêîé
ôîðìîé Ëèóâèëëÿ íà êîêàñàòåëüíûõ ðàññëîåíèÿõ ê ìîäóëÿì (ñì. [11, 12]).

Â òðåòüåé ëåêöèè ìû ââåäåì òðè êýëåðîâû ìåòðèêè íà ìîäóëÿõ êðèâûõ ñ
îòìå÷åííûìè òî÷êàìè è ýðìèòîâû ìåòðèêè â ðàññëîåíèÿõ Ìàìôîðäà λm, ãäå
m ≥ 1. Ýòè ìåòðèêè îòâå÷àþò, ñîîòâåòñòâåííî, âêëàäàì îò åäèíè÷íîãî ýëå-
ìåíòà, ïàðàáîëè÷åñêèõ ýëåìåíòîâ, ýëåìåíòîâ êîíå÷íîãî ïîðÿäêà è ãèïåðáîëè-
÷åñêèõ ýëåìåíòîâ îáùåé ôóêñîâîé ãðóïïû ïåðâîãî ðîäà, êîòîðàÿ óíèôîðìèçó-
åò êðèâóþ ñ îòìå÷åííûìè òî÷êàìè. Áóäåò îáúÿñíåíî, êàê ëîêàëüíàÿ òåîðåìà
îá èíäåêñå (â ñìûñëå Êâèëëåíà) äëÿ ðèìàíîâûõ ïîâåðõíîñòÿõ ñ îòìå÷åííû-
ìè òî÷êàìè, äîêàçàííàÿ â [13, 14, 15], ñâÿçàíà ñ ìåòðè÷åñêèì èçîìîðôèçìîì
Äåëèíÿ-Ðèìàíà-Ðîõà.
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