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6.1. Âû÷èñëèòå ôîðìó Êèëëèíãà àëãåáðû Ëè sl2(R).
6.2. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîæåñòâî âåùåñòâåííûõ ìàòðèö ñ åäèíè÷íûì
îïðåäåëèòåëåì è íóëåâûì ñëåäîì èçîìåòðè÷íî ãèïåðáîëè÷åñêîé
ïëîñêîñòè, åñëè ðàññìîòðåòü íà ýòîì ìíîæåñòâå ìåòðèêó, èíäó-
öèðîâàííóþ ìåòðèêîé Êèëëèíãà íà ìíîæåñòâå ìàòðèö ñ íóëåâûì
ñëåäîì.

6.3. Ïîñòðîéòå â ÿâíîì âèäå áèåêöèþ ìåæäó êëàññàìè êîí-

ôîðìíîé ýêâèâàëåíòíîñòè ðèìàíîâûõ ìåòðèê, çàäàííûõ â
òðàäèöèîííîì âèäå

E(dx)2 + 2Fdxdy +G(dy)2,

è ïî÷òè êîìïëåêñíûìè ñòðóêòóðàìè, çàäàííûìè â âèäå
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Íèæå ñëîâà ðèìàíîâà ïîâåðõíîñòü îçíà÷àþò êîìïàêòíîå ñâÿçíîå

îäíîìåðíîå êîìïëåêñíîå ìíîãîîáðàçèå.

6.4. Ïóñòü v êîìïëåêñíîçíà÷íîå âåêòîðíîå ïîëå íà ðèìàíî-
âîé ïîâåðõíîñòè, òî åñòü ñå÷åíèå êîìïëåêñèôèöèðîâàííîãî
êàñàòåëüíîãî ðàññëîåíèÿ. Ñ ïîìîùüþ ëîêàëüíûõ êîîðäèíàò
îïðåäåëèòå ãëîáàëüíûé îáúåêò ∂v è äîêàæèòå, ÷òî îí ÿâëÿåòñÿ
äèôôåðåíöèàëîì Áåëüòðàìè. Òàêèå äèôôåðåíöèàëû Áåëüòðàìè
íàçûâàþòñÿ èíôèíèòèçåìàëüíî òðèâèàëüíûìè.

6.5. Ïóñòü µ� äèôôåðåíöèàë Áåëüòðàìè, à η � êâàäðàòè÷-
íûé äèôôåðåíöèàë íà ðèìàíîâîé ïîâåðõíîñòè X. Ïðîâåðüòå
ñ ïîìîùüþ ëîêàëüíûõ êîîðäèíàò, ÷òî µη ïðåäñòàâëÿåò ñîáîé
(1,1)-ôîðìó íà X è îïðåäåëèòå ñïàðèâàíèå 〈µ, η〉 :=

∫ ∫
X
µη.

6.6. Äîêàæèòå, ÷òî äèôôåðåíöèàë Áåëüòðàìè èíôèíèòèçå-
ìàëüíî òðèâèàëåí òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà îí îðòîãîíàëåí
ëþáîìó êâàäðàòè÷íîìó äèôôåðåíöèàëó îòíîñèòåëüíî ñïàðèâàíèÿ,
îïðåäåë¼ííîãî â ïðåäûäóùåé çàäà÷å.

6.6. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîé äèôôåðåíöèàë Áåëüòðàìè íà ðè-
ìàíîâîé ñôåðå èíôèíèòèçåìàëüíî òðèâèàëåí.
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