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2.1. Äîêàæèòå, ÷òî êàòåãîðíîå îïðåäåëåíèå òðåçâîñòè òîïîëîãè÷åñêîãî
ïðîñòðàíñòâà ðàâíîñèëüíî ñëåäóþùåìó îáùåòîïîëîãè÷åñêîìó: êàæäîå
åãî íåïðèâîäèìîå çàìêíóòîå ïîäìíîæåñòâî (òî åñòü íå ïðåäñòàâèìîå â
âèäå îáúåäèíåíèÿ ñòðîãî ìåíüøèõ çàìêíóòûõ ïîäìíîæåñòâ) ÿâëÿåòñÿ
çàìûêàíèåì òî÷êè, ïðè÷¼ì åäèíñòâåííîé.

2.2. Äîêàæèòå, ÷òî âñÿêîå õàóñäîðôîâî ïðîñòðàíñòâî òðåçâî.

2.3. Ïðèâåäèòå ïðèìåð òðåçâîãî íå õàóñäîðôîâà ïðîñòðàíñòâà.

2.4. Òîïîëîãè÷åñêîå ïðîñòðàíñòâî íàçûâàåòñÿ êîëìîãîðîâñêèì, åñëè èç
ëþáûõ äâóõ åãî ðàçíûõ òî÷åê õîòÿ áû îäíà îáëàäàåò îêðåñòíîñòüþ,
íå ñîäåðæàùåé äðóãóþ. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîå òðåçâîå ïðîñòðàíñòâî
ÿâëÿåòñÿ êîëìîãîðîâñêèì.

2.5. Ïðèâåäèòå ïðèìåð êîëìîãîðîâñêîãî íåòðåçâîãî ïðîñòðàíñòâà.

2.6. Ïðèâåäèòå ïðèìåðû êîììóòàòèâíûõ êîëåö, ñïåêòðû êîòîðûõ
òðåçâû è íåòðåçâû â òîïîëîãèè Çàðèñêîãî.

2.7. Ñâÿæèòå äàííîå â ëåêöèè ïîíÿòèå ìîðôèçìà îêîëüöîâàííûõ
ïðîñòðàíñòâ ñ îïðåäåëåíèåì ïðåîáðàçîâàíèÿ ôóíêòîðîâ.

2.8. Äîêàæèòå, ÷òî ãëàäêîå àëãåáðàè÷åcêîå ïîäìíîãîîáðàçèå ïðî-
åêòèâíîãî ïðîñòðàíñòâà Pn(C) (îíî çàäà¼òñÿ ñèñòåìîé îäíîðîäíûõ
ïîëèíîìèàëüíûõ óðàâíåíèé) åñòü êîìïëåêñíîå ìíîãîîáðàçèå. Îñòà¼òñÿ
ëè ýòî óòâåðæäåíèå âåðíûì áåç ïðåäïîëîæåíèÿ ãëàäêîñòè?

2.9. Äîêàæèòå, ÷òî ãëàäêîå àëãåáðàè÷åcêîå ïîäìíîãîîáðàçèå ïðî-
åêòèâíîãî ïðîñòðàíñòâà Pn(R) (îíî çàäà¼òñÿ ñèñòåìîé îäíîðîäíûõ
ïîëèíîìèàëüíûõ óðàâíåíèé) åñòü òîïîëîãè÷åñêîå ìíîãîîáðàçèå. Îñòà-
¼òñÿ ëè ýòî óòâåðæäåíèå âåðíûì áåç ïðåäïîëîæåíèÿ ãëàäêîñòè?
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